$2014/8  Tarkastellaan lukujonoja (a,) ja (b,), joiden kaikki termit a, ja b,, n=1,2,..., ovat posi-

tiivisia.

a) Oletetaan, ettd jono (a,) on geometrinen. Osoita, ettd a”=,/an_1an+] kaikilla
n=2,3,...

b) Oletetaan, etté bn=,/bn_]bn+] kaikilla n=2,3,... Osoita, ettd jono (b,) on geomet-
rinen.

Oletus: Lukujono (a,,) on geometrinen ja a,, > 0, kaikilla indeksin n arvoilla.

Olkoon q > 0 geometrisen jonon suhdeluku, jolloin a,.1 = qa, jaa,—1 = o O Missa n = 2,3, ..

1
— — 2 _ —
\/an—lan+1 = |[Zanqay = |An = |an| = Ap. Edellinen jasen
q saadaan seuraavasta

Tama3 todistaa viitteen jakamalla suhdeluvulla.




b)

Oletus: b, = \/b_1byi1 kunn = 2,3, ...

Pyritaan osoittamaan, etta perakkaisten jasenten suhde on vakio. Nelioon korottamalla saadaan.

2 :b
bn — bn—lbn+1 :b;l_l

b b
n n+1 b,, on lukujen b,,, 1 ja b,,_1 geometrinen

b,_1 b, keskiarvo (keskiverto).

Jono on siis geometrinen.



