Eksponentti- ja trigonometristen
funktioiden integrointi

e Derivoimiskaavoista De* = e*, D sinx = cos x ja
D cos x = — sin x saadaan seuraavat integroimiskaavat:

jexdx =eX+C
jcosxdx =sinx+ C

jsinxdx = —cosx +C
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sinxd = flsinxdx— —lcosx+C
a) jz =17 =72

b sin—dx = -—sin—dx = —2cos =

Huomaa, etta taas sisafunktion lauseke sailyy!
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= x? — 5 cosi2xi+ C

Tarkista derivoimalla!
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X
S(X) = E,S,(X) = E

u(x) =sinx,U(x) = —cosx + C

s(x) =2x,5'"(x) =2
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a) jI X = 4e X = 43
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b) f éﬁdx = j 4 - Zé.fl_jdx = 4e4i+ C s(x) = 7S (x) = 2
u(x) =e*U(x) =e*+C
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Vaihtoehtoinen tapa integroida:

Tiedetdan, ettd integraalifunktio on muotoa e ~** (ns. integraalifunktioehdokas).

Tarkistetaan derivoimalla ja saadetaan kerroin sopivaksi
De ™ = —4e=%*
: N 1 . . : 1
Kerroin on —4, mutta pitaisi olla — Korjataan siis kertoimella e
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Integraalifunktio on —e 4 C

e 4% 1
dx = —e 4 4 C
J—4 *=16¢ T



