
Pistetulo 
• Pistetulo on kahden vektorin välinen operaatio, joka määritellään 

(kolmiulotteisen avaruuden) vektoreille 𝑎 = 𝑥1𝑖 + 𝑦1𝑗 + 𝑧1𝑘  ja 
𝑏 = 𝑥2𝑖 + 𝑦2𝑗 + 𝑧2𝑘  seuraavasti: 

𝑎 ∙ 𝑏 = 𝑥1𝑥2 + 𝑦1𝑦2 + 𝑧1𝑧2 

• Pistetulo saadaan siis kertomalla kantavektorien kertoimet keskenään ja 
laskemalla näiden tulojen summa. 

• Tuloksena on reaaliluku eli skalaari. Siksi pistetuloa kutsutaan usein 
myös skalaarituloksi. 

• Vektorin pistetulo itsensä kanssa on vektorin pituuden neliö: 

𝑎 ∙ 𝑎 = 𝑥1𝑥1 + 𝑦1𝑦1 + 𝑧1𝑧1 = 𝑥1
2 + 𝑦1

2 + 𝑧1
2 = 𝑎 2 

• Vektorien kohtisuoruuslause: (todistus oppikirjassa s. 100) 

 Vektorit ovat kohtisuorassa, jos ja vain jos niiden pistetulo on nolla: 
 

𝑎 ⊥ 𝑏 ⟺ 𝑎 ∙ 𝑏 = 0 

 

(Kohtisuoruuden 
lyhennysmerkintä  ) 



t. 328, s. 106 

𝑢 = 𝑖 − 2𝑗  

𝑣 = 𝑡𝑖 + (3 − 𝑡)𝑗  

Vektorien 𝑢  ja 𝑣  ja välinen kulma on suora, jos ja vain jos vektorien pistetulo 
on nolla:   
 𝑢 ∙ 𝑣 = 1 ∙ 𝑡 − 2 ∙ 3 − 𝑡 = 0 

= 𝑡 − 6 + 2𝑡 = 3𝑡 − 6 = 0 

𝑡 = 2 


