Yo-tehtdavd  Ison luvun jaollisuus 12 p.

$2023/8
1. M&arita suurin luku k € N, jolle 1023 = —1 (mod 2%). (3 p.)

2123-156?891(

2. Todista, etta luku ) — 1 onjaollinen luvulla 1023. (9 p.)

1. 1023=-1(mod2*¥) & 1023+ 1=0(mod2%) < 1024 =0 (mod 2%)
& 219 =0 (mod 2%)

Kongruenssiyhtilo voidaan kirjoittaa muotoon 210 = 2% . g, missa q € Z.

210
Nyt g = = 210=k " joten suurin arvo, jolla g € Z on k = 10.
Vastaus: Suurin kongruenssiyhtidlén 1023 = —1 (mod 2%) toteuttava luonnollinen luku on k = 10.
2. 1024 =1 (mod 1023) < 2% =1 (mod 1023) Kaytetdan tulosta

< 21 =17 (mod 1023) L modny

& 217 =1 (mod 1023)

Kun valitaan p = 1234567891, pitee kongruenssiyhtél 212345678910 = 1 (mod 1023).

Tama3 tarkoittaa, ettd luku 212345678910 _ 1 on jaollinen luvulla 1023 (m.o.t.)



