
Kahden muuttujan funktio
• Funktion arvo voi riippua useammastakin kuin yhdestä muuttujasta

• Esimerkkejä:
• Ympyrälieriön tilavuus 𝑉 = 𝜋𝑟2ℎ on kahden muuttujan, pohjan säteen 𝑟 sekä 

lieriön korkeuden ℎ funktio 𝑉 𝑟, ℎ = 𝜋𝑟2ℎ.

• Toisen asteen yhtälön ratkaisut voidaan tulkita kertoimien 𝑎, 𝑏 ja 𝑐 funktioiksi 
(SpeedCrunch)

𝑥 =
−𝑏 ± 𝑏2 − 4𝑎𝑐

2𝑎 𝑥2 + 5𝑥 + 6 = 0 ⟺ ቊ
𝑥 = −2 tai
𝑥 = −3



Kahden muuttujan funktion kuvaaja

• Kahden muuttujan funktion 𝑓:ℝ2 ⟶ℝ
arvoja 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) voidaan havainnollistaa 
kolmiulotteisessa koordinaatistossa 
pintana, joka koostuu pisteistä (𝑥, 𝑦, 𝑧).

• Toinen tapa havainnollistaa kahden 
muuttujan funktiota on tasa-arvokäyrät.

• Tasa-arvokäyrällä funktio saa jonkin tietyn 
vakioarvon eli korkeuden 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑐.
• Vrt. karttojen korkeuskäyrät

• Tasa-arvokäyrä on pinnan 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) ja 
tason 𝑧 = 𝑐 leikkauskäyrä.

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑐

𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦)


