Todistus: Osoitetaan, ettd k;k, = —1, kun suorat [; ja [, ovat kohtisuorassa. Eli oletetaan koh-
tisuoruus ja osoitetaan, etta talldin k k, = —1.

Aluksi Jos toinen suorista on y-akselin suuntainen (pystysuora), niin toinen on x-akselin suuntai-
nen (vaakasuora). Tall6in ei luonnollisestikaan voida laskea k;k, = oo - 0 (ei maaritelty).

Olkoon siis suoralla l; kulmakerroin k; ja suoralla [, kulmakerroin k,. Toinen ndista suorista on
nouseva ja toinen laskeva. Voidaan olettaa, etta suora [; on nouseva, eli k; > 0 ja suora [, on
laskeva, eli k, < 0. Merkint6ja varten piirretaan kuva (alla).

XxX=x9+1
vA ’
L \ A= (xo+1,y,)
- kg
Y=Y~ 1" - Xo-————- e C=(xo+1,y)
ll/ K
- N2
>
X

B =(xo+1,y;)

Merkitaan suorien leikkauspistetta P:1la, P = (x,, ¥o). Valitaan pisteen P kautta kulkevalta x-ak-
selin suuntaiselta vakkasuoralta suoralta y = y, piste C = (xo + 1,,). Pisteen C kautta kulkeva
y-akselin suuntainen suora x = x, + 1 leikkaa suoran [; pisteessa A = (x, + 1,y,) suoran [,
pisteessd B = (xo + 1,y,), missd y; > yyjay, < ¥,.

Talloin kulmakertoimet ovat:

Y1—Yo Y2—Yo
Suoraly: ki =——"—"—=vy, — Suoral,: k, =——— = —
1 1= i Y1—Yo 2 2= S ix Y2 — Yo

Koska AC =y, —yy =kyjaBC =y, —y, = —k,, niin AB = AC + BC = k; — k,.
Kolmio ABP on suorakulmainen, joten Pythagorasta hyodyntaen saadaan
AB?* = AP? 4+ BP*?
ey = k2)? = (12 + Ky ) + (17 + (—k2)?)
ki* — 2k.ky, + k> =2 + k2 + k,°
—2kiky, =2
kik,=-1



Todistus: Osoitetaan, ettd suorat [; ja [, ovat kohtisuorassa, kun k;k, = —1.

Edellisen todistuksen paattely kaantaen.



