
MAA13: Differentiaali- ja integraalilaskennan jatkokurssi  III/2010 
 
Vastaa viiteen tehtävään. Laita laskujen välivaiheita näkyviin ja ilmoita vastaus sopivalla 
tarkkuudella yksiköineen. 
 

1. Olkoon ݂ሺݔሻ ൌ ൜
ݔ3 െ 1, ݔ ݊ݑ݇ ൑ 2
ݔ ൅ 3, ݔ ݊ݑ݇ ൐ 2 .  

 
a) Onko funktio jatkuva? b) Onko funktio derivoituva kaikilla x:n arvoilla?  c) Piirrä funktio. 
 
 
2. Määritä ykköstehtävän funktion se integraalifunktio, joka kulkee pisteen (-1, 5) kautta. 
 
 
3. a) Osoita, että funktiolla ݂ሺݔሻ ൌ ሺݔଶ ൅ 1ሻ݁ି௫ on käänteisfunktio.  
b) Määritä ሺ݂ିଵሻᇱሺ1ሻ.  
c) Missä kohdissa käänteisfunktio ݂ିଵ ei ole derivoituva?       
 
 

4. a) Osoita, että yhtälöllä xx 242   on ainakin yksi juuri. (Vinkki: Bolzano) 

b) Määritä se muuttujan x arvo, jossa funktiolla  
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6. Millä x:n arvoilla sarja ∑ ሺ1 െ ሻ௡ஶݔݏ݋2ܿ

௡ୀ଴  suppenee? (Vinkki: geometrinen sarja) 
 
  

7. a) Mitä raja-arvoa funktion ݂ሺݔሻ ൌ
ଶ௫ିଵ

௫ାଵ
 arvot lähenevät, kun muuttujan arvot suurenevat ja 

pienenevät rajatta? 
b) Missä funktio f  on kasvava ja missä vähenevä? Onko funktiolla ääriarvoja? 
c) Hahmottele funktion kuvaaja. Piirrä samaan kuvioon myös kuvaajan mahdollinen pystysuora ja 
vaakasuora asymptootti.       


