POSITIIVISTEN KOKONAISLUKUJEN JAOLLISUUS
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Tehtäviä

1. 
Mainitse kolme alkulukua x, jotka toteuttavat ehdon . Osoita, että luvut eivät ole jaollisia luvuilla 2, 3, 5, ja 7. Mieti, miksi tämä riittää todistamaan sen, että nämä luvut ovat alkulukuja. 

2. Etsi luvun 300 alkutekijät kahdella eri tekijäjaolla:







Mitä huomaat loppujaoista?

3. Kahden murtoluvun osoittajat ovat alkulukuja ja nimittäjien summa on 13. Määritä jotkut tällaiset murtoluvut ja laske niiden summa, tulo ja osamäärä. Supista tarvittaessa!



TehtäviäLukujen pienin yhteinen monikerta (merkitään pym) on pienin luku, joka on jaollinen molemmilla näillä luvuilla. Pienin yhteinen monikerta on toiselta nimeltään pienin yhteinen jaettava (pyj). Pienimmän yhteisen monikerran voi löytää seuraavasti:
Jaetaan luvut alkutekijöihin.
Otetaan alkutekijäjaoista kaikki alkuluvut, jotka esiintyvät jommassakummassa alkutekijäjaossa. Jokaista saatua alkutekijää otetaan mukaan niin monta kertaa kuin siinä alkutekijäjaossa, jossa tämä alkutekijä esiintyy laajimmin.

Helpommin luvuilla tehtyinä: 

Haetaan pym(72,108)






Alkutekijöitä ovat 2 (kolme kertaa luvun 72 alkutekijäjaossa) ja 3 (kolmesti). 

Täten pym(72,108) = 
Kahden luvun suurin yhteinen tekijä (merkitään syt) on suurin luku, jolla molemmat luvut ovat jaollisia. Suurimman yhteisen tekijän voi löytää seuraavasti:

Jaetaan molemmat luvut alkutekijöihin.
Etsitään alkutekijäjaosta kaikki alkuluvut, jotka esiintyvät kummassakin alkutekijäjaossa (huomaa, että tiettyä alkutekijää voi esiintyä molemmissa jaoissa useamman kerran). 
Suurin yhteinen tekijä on näiden yhteisten alkutekijöiden tulo. 

Nyt sama laskuesimerkkinä: 

Haetaan syt(72,108)



108 = 
Alkutekijäjaossa on yhteisenä alkutekijänä luku 2 kahdesti ja luku 3 kahdesti. 

Siten syt(72,108)=
Luku 36 on siis suurin luku, joka jakaa sekä luvun 72 että 108.


4. Etsi syt(32,96) ja pym(32,96).

5. Laske lukujen syt(72,108) ja pym(72,108) tulo sekä myös edellisessä tehtävässä etsimiesi lukujen tulo. Vertaa näitä tuloksia lukujen 72 ja 108 tuloon sekä lukujen 32 ja 96 tuloon. Mitä huomaat?
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image1.png
Luvun tekijiksi sanotaan sellaista lukua, jolla alkuperdinen luku on jaollinen. Esimerkiksi 2 ja 3
ovat luvun 6 tekijéitd, koska 6 =2-3. Lukuja, joilla ei ole muita tekijéitd kuin luku 1 ja luku itse,
sanotaan alkuluvuiksi. Mddritelmén mukaan alkuluku on lukua 1 suurempi luonnollinen luku,
joka ei ole jaollinen muilla positiivisilla kokonaisluvuilla kuin luvulla 1 ja luvulla itselldén. Taten

alkulukuja ovat 2, 3, 5, 7, 11, ... Usein luvut esitetddn alkulukujen tulona, jolloin puhutaan
alkutekijoistd.

Esimerkki: 138 =2-69 =2-3-23. Téten luvun 138 alkutekijét ovat 2, 3 ja 23.
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