176 Derivaatta

e 3-9x 9 I

1. Madritd funktion f(x) = =—== raja-arvo 1. Paraabelille y= = x* — 4x + 3 pisteeseen
3x2+9x 2

kohdissa =3 ja 0. (2, -3) piirretyt tangentti ja normaali rajaavat

yhdessd y-akselin kanssa kolmion. Laske kol-

2. Mudriti funktion f(x)=x>—6x2+ 31 kuvaa- | mion pinta-ala.

JBH 1 |
-akseli i i 2. Osoita, ettd kiyriit y== ja y=-——

a) x-akselin suuntaisten tangenttien Osoita, ettd kidyrit y z BV 3 16

b) y-akselin suuntaisten normaalien yhtilot. . . . .
)y L leikkaavat toisensa kohtisuorasti.

1

3. Pahvilevy, jonka mitat ovat 5 cm x 12 cm,
taitetaan 5 cm pitkéksi tulitikkurasiaksi, jonka
toinen raapaisupinta on kaksinkertainen. Miki
on rasian suurin mahdollinen tilavuus?

rlr

3. Jitevedet johdetaan lietealtaasta puhdista-
moon pitkin suoraa kourua, jonka poikkileikka-
us on suorakulmion muotoinen. Poikkjleikkauk—

Far L

4 On pii'zitetty rakentaa joka kohdasta yhti syvﬁ

Virtausvastuksen minimoimiseksi kourun seini-
en ja pohjan yhteenlasketun pinta-alan tulee olla
mahdollisimman pieni. Mitki tulee asettaa poik-
kileikkauksen mitoiksi? Anna vastaus senttimet-
rin tarkkuudella.

mio ja Jonka pituus on kaksi kertaa niin suuri
kuin leveys. Uima-altaan tilavuudeksi on péitet-

ty 120 m®. Altaan pohja ja seinit kaakeloidaan.

Maidritd altaan mitat niin, ettd kaakelia kuluu %, MeodssEimition 762 = 1 —

mahdollisimman vihin. Anna vastaus senttimet- ’ T 24

rin tarkkuudella. miidrd kohdassa 1 ja méiritd erotusosamiirin

o o o _ . raja-arvo kohdassa 1. Tarkista tulos muodosta-

5. Paraabeli, jonka akseli on y-akselin suuntai- malla derivointikaavojen avulla derivaattafunk-

nen, kulkee pisteen (0, 5) kautta ja sivuaa suo- tio f{x) ja laskemalla funktion arvo f{1).

raa y=x+ 1 pisteessi (3, 4). Mikd paraabelin ‘

yhtils on? 5. Paraabelin y=x”+ 1 pisteeseen, joka ei ole

e . . . _ : paraabelin huippu, piirretiéin paraabelin tangent-

6. OSOltB, ettd tha a miki reaaliluku tahaﬂsa, ti. Sivuamispiste ja y‘akseli erottavat tangentis_

niin yhtalslli 2 + ax? + a’x — % - o tasan taja;mn. Osoita, ettd janan keskipiste on suoralla
YL

yksi juuri vililla 0, 1. %

'?SG Lankun poikki]eikkaus on suorakulmio jon-

suuden suhde leveyteen tulee olla, jotta lankun
kantokyky olisi mahdollisimman suuri? Lankun
kantokyky on suoraan verrannollinen lankun '
paksuuden neliéon ja suoraan verrannollinen

lankun leveyteen.
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