
t. 444, s. 140

a) Piirretään tasot 3D-grafiikka-tilassa (kirjoittamalla tasojen yhtälöt syöttökenttään).

Otetaan jokin piste (𝐴) kummalta tahansa tasolta ja piirretään tähän kohtaan 
tasolle normaali.

Määritetään normaalin leikkauspiste 
(𝐵) toisen tason kanssa.

Määritetään janan 𝐴𝐵 pituus.

GeoGebran perusteella janan 𝐴𝐵
pituus eli tasojen välimatka on 
(valitusta pisteestä 𝐴 riippumatta) 
yksi: 𝐴𝐵 = 1 .



b)

Valitaan jokin piste toiselta tasolta.

Sijoitetaan esimerkiksi 𝑥 = 0 ja 𝑦 = 0 yhtälöön 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 + 1 = 0.

Siis eräs tason 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 + 1 = 0 piste (𝑧 −akselin leikkauspiste) on 𝐴 = 0, 0, −1 .  

Ratkaistaan tämän normaalin ja tason 2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 + 4 = 0 leikkauspiste (sijoittamalla 
suoran yhtälön parametrimuotoiset lausekkeet tason yhtälöön).

2 ⋅ 0 + 2 ⋅ 0 + 𝑧 + 1 = 0

𝑧 = −1

Tasot ovat yhdensuuntaisia, sillä niillä on sama normaalivektori  𝑛 = 2  𝑖 + 2  𝑗 +  𝑘.

Tästä pisteestä piirretyn normaalin yhtälö on

 
𝑥 = 2𝑡
𝑦 = 2𝑡
𝑧 = −1 + 𝑡

, 𝑡 ∈ ℝ

2 ⋅ 2𝑡 + 2 ⋅ 2𝑡 − 1 + 𝑡 + 4 = 0

9𝑡 + 3 = 0
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normaalin yhtälöön:
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Muodostetaan vektori 𝐴𝐵:
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Kysytty etäisyys on vektorin 𝐴𝐵 pituus:
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