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Oletus: Nelikulmio on suunnikas, merkitään 𝐴𝐵𝐶𝐷 eli 𝐴𝐵 = 𝐷𝐶 ja 𝐴𝐷 = 𝐵𝐶.

Väite: Suunnikkaan lävistäjät puolittavat toisensa eli 𝐴𝑃 =
1

2
𝐴𝐶 ja 𝑃𝐷 =

1

2
𝐵𝐷, 

kun P on lävistäjien leikkauspiste. 
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(Vastakkaiset sivut 
yhtä pitkiä ja 
yhdensuuntaisia.)
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Todistus:
Merkitään 𝐴𝐵 = 𝐷𝐶 = ത𝑎 ja 𝐴𝐷 =
𝐵𝐶 = ത𝑏.
Lävistäjät voidaan esittää muodossa 
𝐴𝐶 = 𝐴𝐵 + 𝐵𝐶 = ത𝑎 + ത𝑏 ja
𝐵𝐷 = 𝐵𝐴 + 𝐴𝐷 = −ത𝑎 + ത𝑏 = ത𝑏 − ത𝑎.
Nyt voidaan merkitä 𝐴𝑃 = 𝑠𝐴𝐶 ja 
𝑃𝐷 = 𝑟𝐵𝐷, missä  0 < r < 1 ja 0 < s < 1.
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(Pitää osoittaa, että jakosuhteet s = r = ½, jolloin piste P puolittaa lävistäjät.)

Esitetään vektori ത𝑏 (tai vastaavasti ത𝑎) pisteen P kautta kulkevien vektorien 
avulla:

ത𝑏 = 𝐴𝑃 + 𝑃𝐷 = 𝑠𝐴𝐶+𝑟𝐵𝐷

ത𝑏 = 𝑠(ത𝑎 + ത𝑏)+𝑟(ത𝑏 − ത𝑎) = 𝑠ത𝑎 + 𝑠ത𝑏+𝑟ത𝑏 − 𝑟ത𝑎 = 𝑠ത𝑎 − 𝑟ത𝑎 + 𝑠ത𝑏+𝑟ത𝑏 = 𝑠 − 𝑟 ത𝑎 + (𝑠 + 𝑟)ത𝑏.

Komponenttien yksikäsitteisyyden perusteella s – r = 0 ja s + r = 1 eli s = r = ½.
Tämä todistaa väitteen.


