
Maa13 syksy 2026 kevät 2027 harjoitustehtäviä

1. Olkoon a > 0 ja b > 0. Osoita, että lukujen −a
b ja b

a

a) vastalukujen tulo on −1.

b) käänteislukujen erotuksen vastaluku kertaa ab on a2 + b2.

2. Osoita, että lausekkeen

27x+1

31−x · 92x+4

arvo ei riipu muuttujan x ∈ R arvosta.

3. Olkoon p ∈ Z+. Osoita, että luku 8p
2+1 on pienempi kuin luku 24+3p2

.

4. Osoita, että jos x+ y + z = 0 ja x2 + y2 + z2 = 1, niin xy + yz + zx = − 1
2 .

5. Kumpi luvuista a2+ 1
2b

2 ja ab on suurempi, kun a ̸= 0 ja b ̸= 0? Esimerkit eivät kelpaa perusteluiksi.
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