t. 450, s. 108

a1=2

on maaritelty rekursiivisesti.
a1 =5a,+1 n=123,.. Y

Lukujono {

Tiedetdadan ensimmainen jasen ja saantod, jolla seuraava saadaan aina edellisesta. ("Kerro viidella ja lisaa yksi.”)
Viite: a,, = 2 (mod 3) kaikillan =1, 2,3, ...

Todistus: Kaytetaan induktioperiaatetta eli todistetaan seuraavat kaksi ominaisuutta:

1. Jonon ensimmainen jasen a, toteuttaa vaitteen. “Ensimmainen domino kaatuu.”
2. Josjonon jasen a, toteuttaa vaitteen, niin tasta seuraa aina, ”)os edellinen kaatuu, niin
ettd myos seuraava jasen a,,, 1 toteuttaa vaitteen. seuraavakin aina kaatuu.”

Kohdista 1 ja 2 seuraa, etta kaikki jonon jasenet toteuttavat vaitteen.  ”Johtop&atos: kaikki dominot

kaatuvat.”
Kohta 1. on selvasti tosi, silld a; = 2 = 2 (mod 3).
Kohta 2: Oletetaan, ettd a,, = 2 (mod 3).
. _ _ _ Luvuilla a, ja 2 on sama jakojaannos
Nyt @nyq =50, +1=5-2+1=11= 2 (mod 3). (ne kuuluvat samaan jadnnésluokkaan),
Induktioperiaatteen nojalla vaite on todistettu. [ joten ne voidaan korvata

modulolaskennassa toisillaan.



